
π

۱

۲
π

cos= xy

۱.گزينه ۴

۲.گزينه ۲

۳.گزينه ۳

مي دانيم: 

ابتدا بازه  را به چهار قسمت مساوي تقسيم مي كنيم و براي محاسبه ي  بايد  را در كمترين مقدار هر ۴.گزينه ۱
بازه ضرب كنيم.

 

۵.گزينه ۳

صفحه ۲

dx = + = ۲ (۱ + x)dx+ ۰ = ۲ tanx = ۲( − ۰) = ۲∫
π
۳

− π
۳

۱ + sinx
xcos۲ ∫

π
۳

− π
۳

dx

xcos۲  
زوج

∫
π
۳

− π
۳

sinxdx
xcos۲  

فرد

∫
π
۳

۰
tan۲ ]

π
۳
۰

۳√ ۳√

S = − dx = − = =∫
π
۲

۰
− sin ۲x  

u′

(۱ + x)cos۲  
u

u۲

۲
− ](۱ + xcos۲ )۲

۲

π
۲

۰

۳
۲

f(t)dt = f(g(x)) (x)
d

dx
∫ g(x)

a
g′

(x) = cosx = =F ′ ۱
۱ − xsin۲

cosx

xcos۲
۱

cosx

(x) = ⇒ ( )= =F ′′ sinx

xcos۲ F ′′ π

۶

۱
۲

⎛
⎝⎜⎜

۳√

۲

⎞
⎠⎟⎟

۲
۲
۳

[۰, ۱](f)LnΔx

۱۳
۴

۱
۲

۱
۴

۰xi

۱
۲

۳
۷

۱
۳

۱
۵

۰f( )xi

Δx = = =
b−a

n

۱ − ۰
۴

۱
۴

f(x) = x ∈ [۰, ۱] n = ۴x

x+ ۱

(f) = Δx f( ) = (۰ + + + ) =L۴ ∑
i=۰

۳
li

۱
۴

۱
۵

۱
۳

۳
۷

۱۰۱
۴۲۰

dx = = dx = ۲ cosxdx = ۲ sinx = ۲ × ۱ = ۲∫ π

۰
۱ + cos ۲x

۲

− −−−−−−−−−√ ∫ π

۰
xdxcos۲− −−−−−−−√ ∫ π

۰
| cosx|  

زوج
∫

π
۲

۰
∣

∣
∣
∣

π
۲
۰



صفحه ۲

۶.گزينه ۱

مي دانيم: 

۷.گزينه ۱

 

۸.گزينه ۳

، بنابراين در يك حالت خاص وقتي  و  باشد توجه: چون 

داريم: 

۹.گزينه ۴

            
  گويا       

گنگ      

 
  بازه ها

 برای محاسبه ی  با�د از حداکثر مقدار تابع  در هر بازه استفاده

کنیم:

۱۰.گزينه ۱

ريشه هاي تابع در بازه ي  قرار ندارد.

 

راه اول: با توجه به شكل، اين يك سهمي افقي است و مي توانيم مساحت را در بازه ي  بيابيم و دو برابر كنيم. ۱۱.گزينه ۳
۲

-۲
-۲

  

( u =sin−۱ )′ u′

۱ −u۲− −−−−√

F (x) = ∫ dx+∫ dx = + x+ c
۲x

۱ −x۴
− −−−−√

۱ +x۲
− −−−−√

⋅۱ +x۲
− −−−−√ ۱ −x۲

− −−−−√
sin−۱x۲ sin−۱

F (۰) = ۰ ⇒ c = ۰ ⇒ F (x) = + xsin−۱x۲ sin−۱

⇒ F ( ) = + = + =
۲√

۲
sin−۱ ۱

۲
sin−۱ ۲√

۲
π

۶
π

۴
۵π
۱۲

y = = = ۴(۱ + ۲x)
۴

۴ x xsin۲ cos۲
۴

۲xsin۲ cot۲

S = ۴(۱ + ۲x) = −۲ cot ۲x = ۰ − (−۲ ) = ۲∫
π
۴
π

۱۲
cot۲ ]

π
۲
π

۱۲
۳√ ۳√

= dx = x =lim
n→∞

۱
n
∑
n

i=۱

i

n

−−√ ∫ ۱

۰
x√

۲
۳

x√ |۱۰
۲
۳

⋅ f(a+ i( )) = f(x)dxlim
n→+∞

b−a

n
∑
i=۱

n
b−a

n
∫ b

a
a = ۰b = ۱

⋅ f( ) = f(x)dxlim
n→+∞

۱
n

∑
i=۱

n
i

n
∫ ۱

۰

x ∈ [۰, ۳] , n = ۳ , Δx = = ۱۳ − ۰
۳

xx ;⎧
⎩⎨
⎪
⎪f(x) =

x۲ ;

: [۰, ۱], [۱, ۲], [۲, ۳]

(f)U۳f(x)
(f) = Δx f( ) = ۱ × (۲ + ۲ + ۳) = ۷U۳ ∑

i=۱

۳
ui

[− , ]
π

۶
π

۶

y = ۰ ⇒ cosx = −۱ ⇒ x = π , sin ۲x = −۱ ⇒ x = ,
−π

۴
۳π
۴

S = (۱ + sin ۲x) cosx dx = dx+ dx = ۲ cosxdx+ ۰ → S = ۲(sinx) =∫
π
۶

− π
۶

∫
π
۶

− π
۶

cosx  
زوج

∫
π
۶

− π
۶

sin ۲x cosx  
فرد

∫
π
۶

۰
]
π
۶
۰

[−۲, ۰]

= ۲x+ ۴y۲

S = ۲ dx = (۲x+ ۴ = (۸ − ۰) =∫ ۰

−۲
۲x+ ۴
− −−−−√ ۲ ×

۲
۳

۲
)

۳
۲ ]

۰

−۲
۲
۳

۱۶
۳



صفحه ۳

ها را خواسته اند مي توانيم معكوس تابع را بيابيم و از معكوس انتگرال بگيريم: راه دوم: چون مساحت با محور 

۱۲.گزينه ۴
با توجه به وجود تابع جزء صحيح، كران انتگرال را يك واحد، يك واحد تقسيم مي كنيم.

۱۳.گزينه ۴
ابتدا محل برخورد دو تابع را مي يابيم و سپس از معادله ي تلاقي انتگرال مي گيريم.

۱۴.گزينه ۱

مي دانيم: 

۱۵.گزينه ۱

 

  بازه ها

 

تابع  صعودي است، بنابراين براي محاسبه مجموع پايين از نقاط ابتدايي هر زير فاصله استفاده مي كنيم: ۱۶.گزينه ۱

صفحه ۴

y

= ۲x+ ۴ ⇒ x = − ۲ S = | − ۲|dyy۲ ۱
۲
y۲ − →−−−−

زوج است ∫ ۲

−۲
۱
۲
y۲

⇒ S = ۲ | − ۲|dy = ۲| − ۲y| =∫ ۲
۰

۱
۲
y۲ ۱

۶
y۳ ۱۶

۳

۲ cos( x)dx+ cos( x)dx = × ۲ sin( x) + sin = ۰ − (− ) + = ⇒ ۶ ×∫ ۰
−۱

π

۲ ∫ ۱
۰

π

۲
۲
π

π

۲
]۰−۱

۲
π

( x)]π

۲

۱

۰
۴
π

۲
π

۶
π

۱
π

sin x = ⇒ x = ۰,x = ۱π

۲
x۲

S = ( − sin x)dx = + cos ⇒ S = | | = −
∣

∣
∣∫ ۱

۰
x۲ π

۲

∣

∣
∣

∣

∣
∣
x۳

۳
۲
π

π

۲
x]۱۰

∣

∣
∣ −

۱
۳

۲
π  

منفي

۲
π

۱
۳

∫ dx = − + c
۱
x۲

۱
x

∫ dx = ∫ ( )dx = ∫ dx = ∫ ( + )dx+ − ۲ + ۴x۴ ۱
x۴

− −−−−−−−−−−−−−−√ + + ۲x۴ ۱
x۴

− −−−−−−−−−−√ ( +x۲ ۱
x۲ )۲

− −−−−−−−−−−√ x۲ ۱
x۲

= − + c = + c
x۳

۳
۱
x

− ۳x۴

۳x

(f) = f( )Δx , Δx = = , =C۴ ∑
i=۱

۴
ci

−
۱۵
۸

۷
۸

۴
۱
۴

Ci
+xi xi+۱

۲

: [ , ] , [ , ] , [ , ] , [ , ]⇒ = ۱ , = , = , =
۷
۸

۹
۸

۹
۸

۱۱
۸

۱۱
۸

۱۳
۸

۱۳
۸

۱۵
۸

C۱ C۲
۵
۴

C۳
۶
۴

C۴
۷
۴

(f)C۴ = (f(۱) +f( ) +f( ) +f( )) = (log + log + log + log )
۱
۴

۵
۴

۶
۴

۷
۴

۱
۴

۵
۴

۶
۵

۷
۶

۸
۷

= log( × × × ) = log ۲۱
۴

۵
۴

۶
۵

۷
۶

۸
۷

۱
۴

f

x

f(x)

۰

۰

۱
۳
۱

۲۷

۲
۳
۸

۲۷

۱

۱

Δx = = ⇒ (f) = (f(۰) +f( ) +f( )) = (۰ + + ) =
۱ − ۰

۳
۱
۳

L۳
۱
۳

۱
۳

۲
۳

۱
۳

۱
۲۷

۸
۲۷

۱
۹



صفحه ۴

۱۷.گزينه ۲

توجه كنيم كه 

۱۸.گزينه ۴
نقطه ي  محل برخورد تابع با مقدار متوسط خودش در  است، طبق قضيه مقدار ميانگين:

۱۹.گزينه ۳

۲۰.گزينه ۴
در محاسبه انتگرال اگر نسبت هاي مثلثاتي به صورت ضرب و با كمان هاي مختلف ظاهر شوند ابتدا بايد به جمع تبديل شود.

۲۱.گزينه ۱

 

توجه كنيم كه 

۲۲.گزينه ۱

توجه داشته باشيد كه هرگاه ضرب دو نسبت مثلثاتي موجود باشد آن نسبتي كه توان غير يك دارد را عامل اصلي مي گيريم يعني در
اين عبارت  را عامل اصلي مي گيريم كه مشتق آن  مي باشد و در عبارت انتگرال گيري بايد ظاهر شود پس

عبارت را در  و  ضرب مي كنيم.

⇒ , {
⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

(x) =g′ x

+ ۵x۲− −−−−√
(x) =f ′ ۱

− ۱x۲

⎧
⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

(۲) =g′ ۲
۳

(۲) =f ′ ۱
۳

f(۲) = ۰
g(۲) = ۳

⇒ (gf = (g ⋅f = f + g = ( × ۰) + ( × ۳) = ۱)′ )′ g′ f ′ ۲
۳

۱
۳

f(t)dt = f(x)
d

dx
∫ x

a

c[۰, ۴]

dx = ⇒ dx = (۴ − ۰) ⇒ x = ۴
۱

۴ − ۰
∫ ۴

۰
x√ c√ ∫ ۴

۰
x√ c√

۲
۳

x√ ]۴۰ c√

= ۴ ⇒ = ⇒ c =
۱۶
۳

c√ c√
۴
۳

۱۶
۹

x ([x] − ۱)dx = x (−۲ − ۱)dx+ x (−۱ − ۱)dx+ x(−۱)dx∫ ۱

−۲
∫ −۱

−۲
∫ ۰

−۱
∫ ۱

۰

+ (− ) =(− )− (−۶) + (۰) − (−۱) +(− )− ۰ = ۵− ]۳x۲

۲

−۱

−۲
x۲ ]

۰

−۱
− ]x۲

۲

۱

۰

۳
۲

۱
۲

sina ⋅ cos b = [sin(a+ b) + sin(a− b)]
۱
۲

S = ۲ sinx cos ۳xdx = (sin ۴x− sin ۲x)dx = = + −( )=∫
π
۶

۰
∫

π
۶

۰
− cos ۴x+ cos ۲x]۱

۴
۱
۲

π
۶
۰

۱
۸

۱
۴

۱
۴

۱
۸

(x) = ⇒ (۲) = =G′ cosπx

۱ +x۲ G′ ۱
۱ + ۴

۱
۵

= G( ) − ( ) ⇒ ( ) = G(۲) − ۲ (۳) = ۰ − ۲(+ ) = −y′ ۱
x

۱
x
G′ ۱

x
y′ ۱

۲
G′ ۱

۵
۲
۵

f(t)dt = f(x) , f(x)dx = ۰d

dx
∫ x

a
∫ a

a

x sin dx∫
π
۲√

۰
cos۲ x۲ x۲

cosx۲−۲x ⋅ sinx۲

−۲−
۱
۲

= − ⋅ dx = − = = − (۰ − ۱) =
۱
۲ ∫

π
۲√

۰
−۲x ⋅ sinx۲  

مشتق

cos۲x۲  
اصلي

۱
۲

cos۲+۱x۲
۲ + ۱ − ]۱

۶
cos۳x۲

π
۲√

۰
۱
۶

۱
۶



صفحه ۵

خواهد بود. از طرفي مي دانيم در هر چون  و بازه ي  مورد نظر است، پس طول هر بازه   ۲۳.گزينه ۴

بازه ي غيرتهي (هر چند كوچك) بي شمار عدد گنگ و بي شمار عدد گويا وجود داردپس در هر بازه  و 
است. داريم:

مجموع بالا  

مجموع پايين  

۲۴.گزينه ۳

مي دانيم 

شيب خط مماس بر نمودار تابع  در  برابر  و در نتيجه شيب خط قائم برابر  است. 

هم چنين  ، پس معادله ي خط قائم بر تابع  در نقطه ي  به صورت زير است:

روش اول: مقدار متوسط تابع  در بازه ي  به صورت زير محاسبه مي شود. ۲۵.گزينه ۲

روش دوم: براي محاسبه ي  ، نمودار  را رسم مي كنيم و مساحت بين اين نمودار و محور  ها را مي

يابيم.

-۱ ۲

۲

y

x

y= x -۱

 

صفحه ۶

n = ۱۰[۰, ۱]Δx =
۱

۱۰
f( ) = ۲uif( ) = −۳li

(f) = = × ۲۰ = ۲U۱۰
۱

۱۰
(۲ + ۲ + ⋯ + ۲)
  بار ۱۰

۱
۱۰

(f) = = × ۱۰(−۳) = −۳Ln
۱

۱۰
(−۳ − ۳ − ۳ ⋯ − ۳)
  بار ۱۰

۱
۱۰

(f) − (f) = ۲ − (−۳) = ۵U۱۰ L۱۰

f(t)dt = f(g(x)) (x)
d

dx
∫ g(x)

a
g′

f(x) = dt ⇒ (x) = (۲x ( ) = ۲( ) =∫ ۲x

۲
t+ ۱
t

f
′ )′ ۲x+ ۱

۲x
۲x+ ۱

۲x
۲x+ ۱

x

fx = ۱(۱) = ۳f
′

m = = −
−۱
(۱)f

′
۱
۳

f(۱) = dt = ۰∫ ۲

۲
t+ ۱
t

f(۱, ۰)

y− ۰ = − (x− ۱) ⇒ ۳y = −x+ ۱ ⇒ ۳y+x = ۱۱
۳

y = |۱ −x|[−۱, ۲]

= ydx ⇒ = |۱ −x|dxȳ
۱

b−a
∫ b

a
ȳ

۱
۲ − (−۱)

∫ ۲

−۱

= ( (۱ −x)dx+ (x− ۱)dx) = ((x− ) + ( −x) )
۱
۳
∫ ۱

−۱
∫ ۲

۱
۱
۳

x۲

۲
]۱−۱

x۲

۲
]۲۱

= [(۱ − ) − (−۱ − ) + (۲ − ۲) − ( − ۱)] = ( ) =
۱
۳

۱
۲

۱
۲

۱
۲

۱
۳

۵
۲

۵
۶

|۱ −x|dx∫ ۲

−۱
y = |۱ −x|x

⇒ S = + = ⇒ = × =
۲ × ۲

۲
۱ × ۱

۲
۵
۲

ȳ
۱

۲ − (−۱)

۵
۲

۵
۶



صفحه ۶

۲۶.گزينه ۴

 انتگرال گيري 

 

با توجه به اين كه  از نقطه ي  مي گذرد، داريم:

مجانب هاي افقي تابع  از ميل دادن  به دست مي آيد:

معادله ي مجانب افقي: 

مساحت دو ناحيه هاشور خورده برابرند، بنابراين  نقطه متناظر با قضيه مقدار ميانگين براي تابع  در بازه ي  ۲۷.گزينه ۲
 است:

از آن جا كه  ، در نتيجه تابع  در بازه  صعودي بوده و همچنين  ۲۸.گزينه ۳

 مي باشد، در نتيجه مي توان نوشت:

از آن جا كه تابع  در بازه ي  نسبت به مبدأ مختصات متقارن است، در نتيجه در بازه فوق تابعي فرد بوده و در ۲۹.گزينه ۱

نتيجه  خواهد بود. حال مي توان نوشت:

۳۰.گزينه ۱

۳۱.گزينه ۳

مي دانيم: 

⇒ f(x) = ∫ (x)dxf ′(x) = ⇒f ′ ۳
(x− ۱)۲

= ∫ dx ⇒ f(x) = − +C
۳

(x− ۱)۲
۳

(x− ۱)
f(x)(۲, ۱)

f(۲) = ۱ ⇒ ۱ = − +C ⇒ C = ۴ ⇒ f(x) = − + ۴۳
(۲ − ۱)

۳
(x− ۱)

y = f(x)x → ±∞

f(x) = (− + ۴) = ۰ + ۴ ⇒ y = ۴lim
x→±∞

lim
x→±∞

۳
x− ۱

cy = x√
[۰, ۴]

f(c) = = ⋅ f(x)d(x)ȳ
۱

b−a
∫ b

a

f(c) = dx = × = ⇒ = ⇒ c =
۱

۴ − ۰
∫ ۴

۰
x√

۱
۴

۲
۳
x

۳
۲ ]

۴

۰
۴
۳

c√
۴
۳

۱۶
۹

(x) = ۲x (x) > ۰f
′ − →−−−−

x∈[۱,۴]
f

′
f(x)[۱, ۴]

Δx = =
۴ − ۱
۱۸۰

۱
۶۰

(f) − (f) = Δx(f(b) −f(a)) ⇒ (f) − (f) = Δx(f(۴) −f(۱))Un Ln U۱۸۰ L۱۸۰

= ( − ) = =
۱

۶۰
۴۲ ۱۲ ۱۶ − ۱

۶۰
۱
۴

f[−۱, ۱]

f(x)dx = ۰∫ ۱

−۱

f(x)dx = f(x)dx+ f(x)dx = B+ ۰ = B∫ ۱

−۳
∫ −۱

−۳
∫ ۱

−۱

G(x) = dt ⇒ G(۲) = = ۰∫ x

۲
cosπt

۱ + t۲
∫ ۲

۲
cosπt

۱ + t۲

G( ) = → ( ) = − ( ) (۲) = −۴( ) = −
۱
x

∫
۱
x

۲
cosπt

۱ + t۲
G′ ۱

x

۱
x۲

cos π
x

۱ + (
۱
x )۲

− →−−−

x=
۱
۲

G
′ ۱

۵
۴
۵

y = xG( ) → = G( ) +x ( ) ( ) = G(۲) + (۲) = ۰ + (− ) = −
۱
x

y′ ۱
x

G
′ ۱
x

− →−−−

x=
۱
۲

y′ ۱
۲

۱
۲
G

′ ۱
۲

۴
۵

۲
۵

( u =tan−۱ )′ u′

۱ +u۲



صفحه ۷

  

۳۲.گزينه ۲
اگر عبارتي به صورت ضرب دو نسبت مثلثاتي با كمان هاي مختلف باشند بايد ابتدا به جمع تبديل شوند.

 

خط  و منحني  در نقطه ي  يكديگر را قطع مي كنند. همان طور كه در شكل مي بينيم،  برابر ۳۳.گزينه ۳

است با مجموع مساحت هاي نواحي  و  . مساحت مثلث قائم الزاويه ي  برابر است با:

= xy=

a

y ۲x
۱

A B
( ),۱۱

x

y

 

  

مساحت ناحيه ي  برابر است با سطح زير نمودار  و محصور بين خطوط  و  و محور  ها، يعني 

: 

  

 در نتيجه: 

انتگرال را به بازه هايي افراز مي كنيم تا مقدار  مشخص شود. ۳۴.گزينه ۴

توجه داشته باشيد كه بازه ي  به سه بازه ي  و  و  تبديل شده است و اعداد  و  اعدادي هستند كه عبارت
داخل براكت را صحيح مي كنند.

۳۵.گزينه ۲

صفحه ۸

F (x) = ∫ dx = ∫ dx = ∫ (x+ )dx = ∫ xdx+ ۲∫ dx
+x+ ۲x۳

۱ +x۲
x( + ۱) + ۲x۲

+ ۱x۲
۲

۱ +x۲
۱

۱ +x۲

= + ۲ x+ c ۰ = + ۲ ۰ + c ⇒ c = ۰x۲
۲

tan−۱ − →−−−−−−
F(۰)=۰ ۰۲

۲
tan−۱

F (x) = + ۲ x ⇒ F (۱) = + ۲ ۱ = + ۲ × = + = (π+ ۱)
x۲

۲
tan−۱ ۱۲

۲
tan−۱ ۱

۲
π

۴
۱
۲

π

۲
۱
۲

sinα cosβ = [sin(α+β) + sin(α−β)] , cosα cosβ = [cos(α+β) + cos(α−β)]
۱
۲

۱
۲

sinα sinβ = [cos(α−β) − cos(α+β)] → cosx sin ۳x = [sin(۳x+x) + sin(۳x−x)] = (sin ۴x+ sin ۲x)
۱
۲

۱
۲

۱
۲

cosx sin ۳xdx = (sin ۴x+ sin ۲x)dx = sin ۴xdx+ sin ۲xdx∫
π
۴

۰
۱
۲
∫

π
۴

۰
۱
۲
∫

π
۴

۰
۱
۲
∫

π
۴

۰

= − × cos ۴x − × cos ۲x = − (−۱ − ۱) − (۰ − ۱) = + =
۱
۲

۱
۴

]
π
۴
۰

۱
۲

۱
۲

]
π
۴
۰

۱
۸

۱
۴

۱
۴

۱
۴

۱
۲

y = xy =
۱
x۲(۱, ۱)Sα

ABA

= × ۱ × ۱ =SA
۱
۲

۱
۲

By =
۱
x۲x = ۱x = αx

= dxSB ∫ α

۱
۱
x۲

= dx = − = − − (−۱) = − + ۱SB ∫ α

۱
۱
x۲ ]۱

x

α

۱
۱
α

۱
α

= + = − + ۱ = − ⇒ = ( − )=Sα SA SB
۱
۲

۱
α

۳
۲

۱
α

lim
α→+∞

Sα lim
α→+∞

۳
۲

۱
α

۳
۲

[ ]x√

[ ]dx∫ ۱۶

۱
x√ = + + = (۱)dx+ (۲)dx+ (۳)dx[ ]dx∫ ۴

۱
x√

۱< <۲x√

[ ]dx∫ ۹
۴

x√

۲< <۳x√

[ ]dx∫ ۱۶
۹

x√

۳< <۴x√

∫ ۴
۱

∫ ۹
۴

∫ ۱۶
۹

= (۴ − ۱) × ۱ + (۹ − ۴) × ۲ + (۱۶ − ۹) × ۳ = ۳۴
[۱, ۱۶][۱, ۴][۴, ۹][۹, ۱۶]۴۹

( )dx = dx∫ ۴

۱
− ۴(۱ + )x√

۲
x√

− −−−−−−−−−−−−√ ∫ ۴

۱
۱ + ۲ +x− ۴x√ x√
− −−−−−−−−−−−−−√

= dx = | − ۱|dx  ( − ۱)dx∫ ۴

۱
( − ۱)x√

۲− −−−−−−−√ ∫ ۴

۱
x√ ====

۱<x<۴ ∫ ۴

۱
x√

= ( −x) = ( − ۴) − ( − ۱) =
۲
۳
x

۳
۲ ∣

∣
∣

۴
۱

۱۶
۳

۲
۳

۵
۳



صفحه ۸

ميدانيم: ۳۶.گزينه ۳

توجه كنيم كه 

۳۷.گزينه ۱

باتوجه به شكل  همان مقدار ميانگين تابع  در بازه  است بنابراين داريم: ۳۸.گزينه ۳

 

۳۹.گزينه ۱

با كمي دقت در جملات سري داده شده، داريم: ۴۰.گزينه ۲

 

توجه:  

y = f(t)dt → = (x) ⋅f(g(x)) − (x) ⋅f(h(x))∫ g(x)

h(x)
y′ g′ h′

(x) = ( + ( ⋅G′ x۲)′ ∫
x√

۲
ln(t+ ۲)

t۲
dt ∫

x√

۲
ln(t+ ۲)

t۲
dt)

′ x۲

(x) = ۲x ⋅ + ( ⋅ − ۰) ⋅G′ ∫ x√

۲
ln(۴ + ۲)

t۲
dt

۱
۲ x√

ln( + ۲)x√

x
x۲

(۴) = ۸ × + ( ⋅ − ۰) × ۱۶G′ ∫ ۲

۲
ln(t+ ۲)

t۲
dt

۱
۴

ln(۴)

۴

(۴) = ۰ + ( ln ۴)۱۶ = ln ۴ = ln = ۲ ln(۲)G′ ۱
۱۶

۲۲

f(x)dx = ۰∫ a

a

۰ ≤ x ≤ ۲ ⇒ [ ]= ۰x

۲
۲ < x < ۴ ⇒ [ ]= ۱x

۲

[ ] dx = [ ] dx+ [ ] dx∫ ۴

۰
x

۲
− ۱x√
x

∫ ۲

۰
x

۲
− ۱x√
x

∫ ۴

۲
x

۲
− ۱x√
x

= ۰ + ۱× dx = ( − )dx = ( − )dx∫ ۴
۲

− ۱x√
x

∫ ۴
۲

x√
x

۱
x

∫ ۴
۲

۱
x√

۱
x

= ۲ − lnx = (۴ − ln(۴)) − (۲ − ln(۲)) = ۴ − ۲ ln(۲) − ۲ + ln(۲) = ۴ − ۲ − ln ۲x√ ]۴

۲
۲√ ۲√ ۲√

f(c)f(x)[۱, ۴]

f(c) = = ⋅ dx = ( − )dxȳ
۱

۴ − ۱
∫ ۴

۱
x− ۱

x√

۱
۳
∫ ۴

۱
x√

۱
x√

= ( x ⋅ − ۲ ) = ( − ۴ − + ۲) =
۱
۳

۲
۳

x√ x√ ]
۴

۱
۱
۳

۱۶
۳

۲
۳

۸
۹

dx = dx+ dx = dx+ dx∫ ۲

۰
− [x]x۲

x+ ۱
∫ ۱

۰
− ۰x۲

x+ ۱
∫ ۲

۱
− ۱x۲

x+ ۱
∫ ۱

۰
− ۱ + ۱x۲

x+ ۱
∫ ۲

۱
− ۱x۲

x+ ۱

= ( + )dx+ dx∫ ۱

۰
(x− ۱)(x+ ۱)

x+ ۱
۱

x+ ۱
∫ ۲

۱
(x+ ۱) ⋅ (x+ ۱)

x+ ۱

= (x− ۱)dx+ dx+ (x− ۱)dx∫ ۱

۰
∫ ۱

۰
۱

x+ ۱
∫ ۲

۱

= −x + ln(x+ ۱) + ( −x) = (− ) + (ln ۲) + ( ) = ln ۲
۱
۲
x۲ ]۱

۰
]۱

۰

۱
۲
x۲ ]۲

۱

۱
۲

۱
۲

+ + + ⋯ = (۱ − + − + − + − + − + ⋯)
۱

۱ × ۳
۱

۲ × ۴
۱

۳ × ۵
۱
۲

۱
۳

۱
۲

۱
۴

۱
۳

۱
۵

۱
۴

۱
۶

۱
۵

۱
۷

= (۱ + ) =
۱
۲

۱
۲

۳
۴

= ⋅ ( − )
۱

A ⋅B

۱
|A−B|

۱
A

۱
B



صفحه ۹

تابع   يك تابع زوج است چون    ۴۱.گزينه ۲

ميدانيم مقدار متوسط تابع  در بازه  برابر است با   ، لذا:

ميانگين تابع   در بازه  به صورت زير به دست ميآيد: ۴۲.گزينه ۱

 

۴۳.گزينه ۴

۴۴.گزينه ۲

۴۵.گزينه ۳

ميانگين

۴۶.گزينه ۲

تابع اوليه

عرض ماكزيمم نسبي

صفحه ۱۰

f(x) = − ۱∣∣x
۲ ∣∣f(−x) = f(x)

y = f(x)[a, b]=ȳ
f(x)dx∫ ba
b−a

f(c) = = ⇒ f(c) =
− ۱ dx∫ ۲

−۲∣∣x۲ ∣∣

۲ − (−۲)
= ========
زوج است f ۲ − ۱ dx∫ ۲

۰ ∣∣x۲ ∣∣

۴
− ۱ dx∫ ۲

۰ ∣∣x۲ ∣∣

۲
( (۱ − )dx+ ( − ۱)dx)∫ ۱

۰ x۲ ∫ ۲
۱ x۲

۲

= = = ۱
(x− + ()]x۳

۳
۱
۰ −x)]x۳

۳
۲
۱

۲
(۱ − ) − (۰ − ۰) + ( − ۲) − ( − ۱)

۱
۳

۸
۳

۱
۳

۲
⇒ f(c) = ۱ ⇒ − ۱ = ۱ ⇒ − ۱ = ±۱ ⇒ c = {− , ۰, }∣∣c

۲ ∣∣ c۲ ۲√ ۲√
f(x) = = x−

− ۱x۲
x

۱
x

[۱, ۳]

f = (x− )dx = ( − lnx) = [( − ln ۳) − ( − ln ۱)]۱
۳ − ۱

∫ ۳

۱
۱
x

۱
۲

x۲

۲
]

۳

۱
۱
۲

۹
۲

۱
۲

⇒ = [۴ − ln ۳] = ۲ − ln ۳ = ۲ − lnf̄
۱
۲

۱
۲ ۳√

| − ۲|dx = (۲ − )dx+ ( − ۲)dx = (۲x− ) + ( − ۲x)∫ ۹

۰
x√ ∫ ۴

۰
x√ ∫ ۹

۴
x√

۲
۳
x

۳
۲ ]۴

۰

۲
۳
x

۳
۲ ]۹

۴

= [(۸ − (۸)) − (۰ − ۰)]+[( (۲۷) − ۱۸) − ( (۸) − ۸)]= + =
۲
۳

۲
۳

۲
۳

۸
۳

۸
۳

۱۶
۳

log(۱ − ) = log( ) = log( )∑
k=۲

۱۰۰ ۱
k۲ ∑

k=۲

۱۰۰ − ۱k۲

k۲ ∑
k=۲

۱۰۰ (k− ۱)(k+ ۱)

k۲

= log( ) = (log − log ) = log − log = log − log∑
k=۲

۱۰۰ k−۱
k
k

k+۱
∑
k=۲

۱۰۰
k− ۱
k

k

k+ ۱
۲ − ۱

۲
۱۰۰
۱۰۱

۱
۲

۱۰۰
۱۰۱

log = log = log(۰٫۵۰۵) = logA ⇒ A = ۰٫۵۰۵
۱
۲

۱۰۰
۱۰۱

۱۰۱
۲۰۰

= = = = = = = ۲
x dx∫ ۵

۰ x√

۵
dx∫ ۵

۰ x

۳
۲

۵

( )
۲
۵ x

۵
۲ ∣

∣
∣

۵
۰

۵
۲( − ۰)۵

۵
۲
۲۵

۲ ۵۵−−−√
۲۵

۲ × ۲۵ ۵√
۲۵ ۵√

f(x) = ⇒ f( ) = = = ⇒ = ۲ ⇒ c = ۲۰x

۳
۲ c√۳ ( )c

۱
۳

۳
۲

c

۱
۲ c√ c√ ۵√

: F (x) = ∫ (۳ − ۲x− ۵)dx = − − ۵x+Cx۲ x۳ x۲

C = ۳ ⇒ F (x) = − − ۵x+ ۳ (۱)− →−−−−−−
(∘ , ۳)∈F

x۳ x۲

(x) = f(x) = ۳ − ۲x− ۵ = ∘ ⇒{F ′ x۲ x = −۱
x =

۵
۳

(x) = (x) = ۶x− ۲ ⇒{F ′′ f
′ (−۱) = −۸ < ∘ ⇒ نسبي MaxF ′′

( ) = ۸ > ∘ ⇒ نسبي MinF ′′ ۵
۳

= F (−۱) = ۶−→−
(۱)



صفحه ۱۰

۴۷.گزينه ۲

مي دانيم:   ۴۸.گزينه ۴

 

مي دانيم: ۴۹.گزينه ۳

جمله ي عمومي تفاضل دو جمله ي متوالي است پس بنا به قانون ادغام داريم:

dx = dx = xdx = ( x+ ۱) − ۱dx∫
π
۲

π
۴

۱ + cos ۲x
۲ xsin۲ ∫

π
۲

π
۴

۲ xcos۲

۲ xsin۲ ∫
π
۲

π
۴

cot۲ ∫
π
۲

π
۴

cot۲

= − cotx−x = (۰ − ) − (−۱ − ) = ۱ −)

π
۲
π
۴

π

۲
π

۴
π

۴

,= ۱ +
۱

cos۲ x
۲

tan۲ x
۲ ۱ + cos x = ۲cos۲ x

۲

= (۱ + )dx = tan = tan − tan ۰ = − ۰ =∫
۲π
۳

۰
dx

۲cos۲ x
۲

۱
۲ ∫

۲π
۳

۰
tan۲ x

۲
x

۲

∣

∣

∣
∣
∣

۲π
۳

۰

π

۳ ۳√ ۳√

= +logA⋅B
a logAa logBa

= −log
A
B
a log

B
A
a

( − ) = − ⇒ ( − )∑
k=۱

n

ak ak+۱ a۱ an+۱ lim
n→+∞

a۱ an+۱

log = log( )∑
k=۱

n k ⋅ (k+ ۳)

(k+ ۱) ⋅ (k+ ۲)
∑
k=۱

n
k

k+۲
k+۱
k+۳

(log − log )∑
k=۱

n
k

k+ ۲
k+ ۱
k+ ۳

= log − log → = log − log = log = log = log ۰٫۳Sn
۱

۱ + ۲
n+ ۱
n+ ۳

S۹۹
۱
۳

۱۰۰
۱۰۲

۱
۳

۱۰۰
۱۰۲

۱۰۲
۳ × ۱۰۰


